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1. V zévislosti na parametru p € R vysSetiete konvergenci a absolutni
konvergenci fady
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2. VysetTete lokalni extrémy funkce
flz,y) = e (2 — 2y +5).
Reseni

1. Za¢neme nékolika pozorovanimi. Nejprve posloupnost {Z=1} je ome-
zend a monoténni (ma limitu £), takZe zadand fada dle Abelova kriteria
konverguje, pokud konverguje rfada
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Druhy cinitel v tomto soucinu tvoii kladnou rostouci posloupnost s
limitou % Proto i tuto ¢ast muzeme vyftesit Abelovym kritériem, tedy
zadana fada bude konvergovat, pokud ukazeme, ze konverguje fada
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To uz je trivialni, pouZijeme Leibnizovo kritérium a fakt, ze n=P~! jde
monoténné k nule prave tehdy kdyz p+1 > 0, tedy p > —1. Prop < —1




je naopak porusena nutna podminka konvergence fady, ptivodni fada
tak konvergovat nemtize. Zadana rada tak konverguje pro p > —1.

Pokracujeme absolutni konvergenci. Vyuzijeme vyse uvedenych fakti,
abychom usoudili, ze
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Dle limitniho srovnavaciho kritéria tedy zadana fada konverguje abso-
lutné pravé tehdy, kdyz p+1 > 1, tedy p > 0. Pro —1 < p < 0 fada
konverguje neabsolutné a jak uz jsme zjistili vyse, pro p < —1 tada
diverguje.

. Spocitame parcialni derivace zadané funkce, abychom nasli stacionarni

body

of 242
L = " 2222 — 2 2
5 = (2x(2z — 2y + 5) + 2)
of 2442
L = " 2(2x — 2 —92).
oy~ ¢ (2y(2r — 2y +5) - 2)

Pro urceni stacionarnich bodt potiebujeme vyfesit soustavu

(2020 -2y +5)+2)=0
(2y(2x — 2y +5) —2) =0,

kde vyuzijeme toho, Ze 2x — 2y + 5 se vyskytuje v obou rovnicich.
Dostaneme tak
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odtud x = —y, coz dosadime do jedné z rovnic a vyfeSime

42° +42° + 102 +2 =204z + 1)(z + 1) = 0.
Ziskavéme dva stacionarni body, A = (—1,1), B = (-1,1).
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Pro urceni, zda jsou ve stacionarnich bodech extrémy nebo ne, potie-
bujeme druhé derivace.
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8(1(;; — Y’ <2y(2x(2$ —2y+5)+2)— 4x>.
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g = (20(2y(20 — 2y +5) = 2) + 220 - 29+ 5) — 4y)

P1i dosazovani stacionarnich bodi@ do téchto vyrazt si povSimneme,
ze prvni ¢ast je vzdy rovna nule, protoze je stejna jako Fesené rovnice
pii uréovani stacionarnich bodt. Tim se ndm prace znac¢né ulehéi a

dostaneme
Hf(A):eé(I ;)

coz je pozitivné definitni matice, coz znamena, ze v bodé A je lokalni
minimum.
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coz je indefinitni matice, protoze ma zaporny determinant. To znamena,
ze v bodé B neni lokalni extrém.



