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Krivkovy a plosny integral

Krivkovy integral

1.

10.

Parametrizujte epicykloidu, tj. ktivku, kterd vznikne pohybem zvole-
ného bodu jedné kruznice, kutalejici se po jiné pevné kruznici.

Napiste v parametrickém tvaru rovnici kruznice, ktera je prunikem
koule a roviny.

Napiste parametricky tvar kuzelosecky, tj. pruniku kuzele a roviny a
provedte diskusi.

Parametrizujte kiivku, zadanou jako prinik dvou sfér v R3.

Spoctéte nasledujici kiivkové integraly:

/Cx2 ds, kde C je oblouk AB kiivky y =Inz, A= (2,In2), B = (1,0)
/C(x% + y%) ds, kde C' je asteroida 3 + y5 = a3

/C ly| ds, kde C je lemniskéta (22 + y?)? = a®(z? — y?)

/ (2% + y*) dz + (22 — 9*) dy, kde C je obvod trojihelnika ABC, A =
(((i 0), B = (1,0), C = (0,1), pficemz (A, B,C) je trojice usporadana

ve smyslu orientace kiivky

d
y’ kde C je kruznice 22 + y? = a?, pficemz

/ (z+y)de—(z—y)
c x? + 12
trojice bodu A = (a,0), B = (0,a), C = (—a,0) je usporddand ve
smyslu orientace krivky

/ ydx + zdy + xdz, kde C je prisecnice ploch z = zy, 22 + 9> =1 a

c
trojice bodu A = (1,0,0), B = (0,1,0), C = (—1,0,0) je uspordadana
ve smyslu orientace kiivky



11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

Ukazte, ze / f(@*+y?+ 2 (v dr+ydy+2dz), kde f je spojitd funkce,
c
je roven nule pres libovolnou uzavienou kiivku C'.

Spoctéte nasledujici kiivkové integraly:
B

/ (z* + day?) dz + (62%y* — 5y*) dy, kde A = (=2, —1), B = (3,0)
A

B 1 2 1 2
/ (2xy2 + 322 + = + —x) de + <2x2y + 3y + = — i) dy, kde
" 22 2 g2 B
A=(2,1), B=(1,2) a kiivka se nachdzi uvniti prvniho kvadrantu
Brdr+ydy+ zdz

PR

mimo pocatek

,kde A = (0,0,a), B = (0,b,0) a kiivka prochazi

Vypoctéte hmotnost hmotného oblouku z = acost, y = asint, z = bt,
t € (0,2m), je-li jeho linedrn{ hustota u(z,y,z) = k(z* + y* + 2?).

20r.

Spoctéte gravitacni silu, kterou pusobi homogenni pulkruznice o polo-
meéru R a hmotnosti M na hmotny bod o hmotnosti m ve svém stredu.
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