Sada priklada 10/11

Distribuce

1.

Zjednoduste zapis distribuce T' € D'(R):
a) 2*D"%, k,n €N b) e D"jy, w € R, neN

. Zjednoduste zapis distribuce T' € D'(RY):

a) |x[2Ady b) e@IAFS), weRY keN
¢) e P ASy, a>0

Uréete distribuce AT, € D'(RY):
a) u(z) = |z}, X>2— N, N>2 b) u(z) = In|z|

Dokazte: Nechf f je hladké funkce na R\ {0}, 4, = £(0) — £*(0),
k=0,1,...,n— 1. Potom

n—1
DTy =Ty + Y, ApD" 156,

k=0

. Ukazte, zZe posloupnosti

0) fol@) = Lafir  b) al0) = glre T ) o) = $
konverguji v D'(R) k 6§ distribuci.

Ukazte, ze
T, =T,

x—i0

v

s + i’7T50.

Naleznéte rozvoj do Fourierovych fad pro periodické distribuce:
a) Tp.v.cotg(mo) b) Tp.v.tg(mc) C) Tpv

Dokazte, ze:

1
a) (50 o (AJ}) = méo
b) dp o (x + b) = b

1
c) & o (ax) = W(Sg.

Ukazte, ze metoda zavedeni distribuci Hmi pomoci Taylorova rozvoje
testovacich funkci dava totéz co holomorfni rozsitovani.



10. Ukazte, Ze limity

hm H|I‘A hm H|x\)‘signz

A——2m A——2m+1

existuji v D'(R) a tudiz definuji distribuce H,-2m resp. Hy—2m+1.

11. Dokazte pro k € N

H(z+i0) —k =

ir(—1)1!
1 (k— 1)
Hy-r = i(H(m—HO)*k + H(x—io)*k)

H — 97 (_1)k71Dk715
(x—io)fk = —=zm (k/’ . 1)' 0-

Hiioy-» = Hyr F D* 14,
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Dodatek: zavedeni distribuce T_{f.p. 1/x"2} jako druhé derivace logaritmu tak, jak je ve
skriptech v prikladé 23.5.9.
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